UNIDAD N® 5= NUMEROS REALES

Resuelve tu (Pag ©0)

Resuelve la ecuacion :
PRV IA G S SE R SR, Sk A A ¢
OX+22=8x—-6,;9x+22 -22=8x-6-22;9x=8x—-28; 9x —8x=8x—-8x—28; x =-28.
st ok Sk e e ok e e ofe ok o

Resuelve tu (Pag ©0©)

Completa la resolucién de 7x —4 = 6x + 5 ={ pasar —4 como +4} = 7x =6x +5+4 ...
DAV gk g oho SR - R SR Sk gk gk ¢
7x -4 =6x +5 0 PPFAREPTP TS, 7x =6x +5+4 0 PFATPE IO 1M, 7x-6x=9 ~ x=9
s ofe ofe Me Me sk e e ofe ofe ofe

Resuelve tu (Pag 000)

Resuelve la ecuacion :
PAEA vk & S SK 2 S Sk gk gk ¢
24X —30=19x —-15:24x—-19x=30-15;5x =15; x=15/5=3.

\'/ \/ \ A \ BN ZaBN\ 4
7 AL E ***** i\ 7R

PROBLEMAS PROPUESTOS

1 Laescritura decimal de 8/25, ;es finita o periddica?

Pk gk g S SR R S S A A ¢

El denominador 25 = 5%, como el Unico factor es un 5, el nimero decimal sera finito,
exacto. 8/25 = 0'32.
RS R L T

2 Halla los periodos de los siguientes nimeros racionales:

DAk vk 'Sl o - R S A Gk ik ¢
55— 1 é: '428571 E_ E: A
@ >=61 (b) =0428571 © = 10'09 (d) 55 =03
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s ofe sk e Me Tl e e ofe o ok
3 Demuestra que 7 no es racional por reduccion al absurdo.

Pk gk g SR R R SR A Gk g ¢

T a . ] : " . :
Hipotesis : J7 :E’ es decir, la raiz de siete se puede escribir como un namero racional

(fraccion a/b irreducible).
® bv7=a= V7 =a? - % =a? - & =

@ Si la fraccién a/b es irreducible ( no tiene factores comunes, son primos entre si ) su
cuadrado a? b? tampoco ha de tener factores comunes, pero segin el paso anterior hemos
demostrado que su cociente es 7, luego no son primos entre si, con lo que llegamos a una
contradiccion respecto de la hipétesis y hemos de concluir, por reduccion al absurdo, que no se
puede cumplir la hipétesis, es decir el nUmero no es racional.

NN 78N A :>I< NN ZN 4
22 397 S 3N T R R

4 El Papiro Rhind (hacia 1700 a. C.) muestra que los egipcios utilizaban ( 16/9 )2 como

aproximacion de 1t ¢Es mayor o menor que el verdadero valor? ;Es mejor aproximacion que
22/7?

PRk gk g b ok R S A Gk A ¢

(Ej = % =3'160493827

9
% =3'142857

, luego es mayor que 11=3'1415...y es peor aproximacion que 22/7.

ste S SR e e sk e e o ol ok
5 ¢Hay algun valor de x que verifique la ecuacion 8x - (12 + 2x) = 6(x - 1)?
PR VA ok i oo o - o Sk gk ik

8x — (12 + 2xX) = 8x —12 — 2x =; 6x — 12
6(x—1)=6x—-6

Como 6x — 12 # 6x — 6 ya que - 12 # — 6, no tiene solucién, no hay ningun valor de x que
verifique la ecuacion.

o oY% o * * * * * o6 ok o
7N N R 7 AN IR

6 Busca el gazapo en esta cadena de operaciones:

MATEMATICAS 1
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PAGA vk o S oK R SR A ik gk ¢
x+
S(2x-+12 _10x-5+12 _10x+7 _ {Dividiendo por 10 numerador y denominador } = —10.
7x+3(x+1) 7x+3x+3 10x+3 x+i
10

El error esta en el tercer paso, que no se divide por 10 nada mas que el primer sumando
pero no el segundo vy, para dividir una suma por un namero, hay que dividir, por ese numero,
todos los sumandos.

NN N4 NN 8N4
22 397 S 3N T R R

'/ ;Cudles de estos nUmeros son irracionales?

@2-v2  (b) % © %

Pk gk g ok o R SR Sk gk gk ¢

Los apartados (a) y (b) si son irracionales, ya que «/Ey 77, lo son, pero el apartado (c) se
puede transformar y simplificar :

3v8 32 _3/2%2 _3V2°V2 _3.2/2
2 2 V2 V2 V2

NN N4 NN 8N4
22 397 S 3N T R R

=6, luego no es irracional.

8 Completa estas igualdades:

PAgIA vk 'S oK - R SR A ik gk ¢
(@) (V3 +V2)y3 -v2)=(Vaf -(V2f =3-2=1

) 4-22 _(a-22)e2+4)_82+16-4(J2f -82 _16-8 _8 _
22-4 [2V2-4f2v2+4) Lya2f - 42 "8-16 -8

Sin necesidad de racionalizar :

4-22 _-(N2-4)_
2J2-4  2y2-4

© (5-v3f =[5 -24543 + (3] =5-2/15 +3=8-2/15

Para que seaiguala 2 : 8—2\/E+(—6+2\/E):
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ste S SR e etk e e o ofe ok
9 (Escierto que |-a] = |a] paratodo numero real a.?
DA Gk g oo SR <R SR Sk gk gk ¢
Si, pues segun la definicion de valor absoluto |-a| =ay |a|] =
s ofe ok e e Tk e Me o ofe ok

1.0 Completa estas igualdades:

PAGIA Gk o' S R 'Sk gk gk ¢
(@) (Jﬁ)z =\7'25% =725 (b) (%/E)2 :(§/373j2 =32 =9
©) (V5] =45% =52 =25 @) (-¥8f :(_34273)5 = (-2 =-32

ste S 3K e e sk e e o ofe ok
11 Halla varias aproximaciones racionales, por exceso y por defecto, de /10 .

PEPA A oL SR o Sk gk G ¢

310 = 215443469... — 150309 2154 > 310 > ‘2‘_2 =215

NN 78N 4 * NN ZN 4
2 397 S 38 7R

12 Explica si es correcta o no esta cancelacién: 3(2x + 10) = 5x + 75 = {cancelar 10} =
3(2x) =5x+75-10

PLA A oL SR o Sk gk G ¢

No, pues al restar 10 en el primer miembro queda 6x + 20, ya que el 3 multiplica a los
dos sumandos 3 (2x + 10 ) = 6x + 30, y al restar 10 no queda 3(2x).

NN N4 NN 8N4
22 397 S 3N a2 R R

1.3 Escribe en notacién cientifica:

PRk gk @' oK - R S A Gk gk ¢
(a) 899 000 000 = 8'99 - 10® (b) 0°001 = 1’00 - 107
(c) 1022 = 1022 - 10? (d) 0°0000000001= 1’0 - 10*°
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. 1 , .
14 Aproxima = hasta las centésimas.
Tt

DAV gk @ oo SR SRR Sk gk gk ¢
1/t= 0'31830988...= 0’32
iSRS e etk e e ok ok ok
15 (Son ciertas estas igualdades?

XA A o o - S ik gk gk ¢

(a) V6425 =+/39 £/64 /25 =8-5=3, pues la raiz de una suma no es la suma de
las raices.

(b) 3\’/x3y3 = \/(xy)3 =xy = Cierta

(c) ¥a* +b* =a+b. No es cierta por la misma razén que el apartado (a), la raiz de una
suma no es la suma de las raices.

N 2N 8N 4 NN 8N 4
5 ofe Sk e e sk e e ofe o ok

16 Efecttia en tu calculadora el producto de 52.627.289 x 8.298.117.234. ;Qué significas
lo que aparece en la pantalla? ;Es el resultado exacto? ;Por qué?

PRy gk g o SR R SR Sk gk gk ¢

52 627 289 x 8 298 117 234 = 4367074138 - 10", esta en notacion cientifica con 10 cifras
significativas. Es una aproximacion porque en la pantalla de la calculadora no caben todas las
cifras del resultado, aunque internamente la operacién la hace exacta el resultado al no poder
presentarlo, presenta una aproximacion con los 10 digitos que caben.

Si realizamos la operacion con un programa informética ( Derive por ejemplo ) el
resultado exacto obtenido es = 436 707 413 829 598 626.

NANANA B S NN A
2 7 Y7 )N 76N 78N 78N

177 Demuestra que la relacion indicada en la Figura 5.1, que puedes observar en la
introduccion de esta Unidad, es en efecto /3 :1 (Ayuda: AB, BC y CA miden lo mismo.)

P gk @ oh SR SR o vk gk gk ¢

El triangulo ABC es equilatero, el lado AB es lo que mide el ancho del rectangulo y el largo o

MATEMATICAS 1
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alto mide el doble de la altura del triangulo, hallemos la altura, aplicando el teorema de
Pitagoras al triangulo rectangulo CGB :

—\2 o —2 —2 —=2 —2 —
@z:(%J on? [ EPOEE=AR, h:\/ABz_Aj :\/4AB 4—AB :\/3A4B __ AzBﬁ

Como el lado menor del rectangulo mide EF = HI = AB y el mayor EH = FI = CD = 2CG
= 2h se cumple :

‘relacion: J§ 1

AB
Ladomayor _ 2h _ 27‘/5 _ J3AB =£
Ladomenor AB AB AB 1

NN N RN
/'z\' oo T * * * * * 7*? '/i\' 7

AUTO=E/ALUAC|O)

1

(a) La sumay el producto de dos numeros racionales, ;son siempre racionales?
(b) Lasumay el producto de dos irracionales, ;son siempre irracionales?
Ak ok @' oK - R S A Gk ik ¢
(a) Si (b) Si .
ste S SR e etk e e o ofe ok
2 (Cuéles de estas igualdades son correctas?

PR gk g o SR R o Sk gk gk ¢

(@]2-7|=|-5]=5, correcta.
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(b)y]|1-a|<|1]-]al=1-|al, No es correcta.
(c)-1-3|=-3, correcta.
(d)-]19-11|=-]-2|=-2#2,incorrecta.
s ok Sk e etk e Me ok ok ok
3 Halla dos puntos de la recta real que disten 4 del punto 2.

PAA VA SR oh SR o Sk gk A ¢

El centroes 2y los puntossonel2+4=6yel2—-4=-2, que son las soluciones de la
ecuacion en valor absoluto :

|x—2|—4 X—-2=4 « X=6
- X—2=-4 o Xx=-2

ste S S e etk e e o ofe ok
4 Es cierto que d(a, - b) = d(- a, b) paratodo par de niimeros reales ay b?

PRV IA S SE R SR, Sk Gk A ¢
Aplicando la definicion :
d(a,-b)=|-b-a|=|-(at+h)|=a+b
d(-a,b)=|b-(-a)|=|bta|=b+a=a+b,luego si es la misma.

Y graficamente :

T 1 i ]
-b -8 a b
s

di-a, b)
ste 3t ot e e oK e W ok ok ok

5 Completa estos trios, donde m denota el punto medio entre ay b:
(@ a=1,b=10,m=[]
(b) a=-3, b=[] , m=3

(c)a=[], b=-2, m=-10
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DA gk vk 'SR < R ' Sk ik gk ¢
(@a=1b=10 >m=270_1+10 _11_og
2 > 2

(h)a=-3, m=3=b=2m-a=2-3-(-3)=6+3=9
(c)b=-2,m=-10, > a=2m-b=2:(-10)-(-2) =-20+2 = -18.
s ok Sk e etk e Me ok ok ok
6 (Esirracional la raiz cuadrada de cualquier entero impar?
PRV IA SR oK R SR, Sk gk A ¢
No, por ejemplo el nimero 49 es impar y V49 =7, gue no es irracional.
st 3 SR M e TR e e sl ol ofe
'/ ;Cudles de estas igualdades son correctas?

PAGA G @ RS R B A gk gk ¢
() /32 =25 =242 =424 42 =222 = 42 , correcta.
(b) 3+2=+322=,/9-2 =418 #+/6, incorrecta.

(c) Incorrecta, pues la suma de raices, no es igual a la raiz de una suma.
(d) /36 =/18 #+/9 = Incorrecta.
(e) V245 = \/ﬁ =4/10 = Correcta.

s ofe ofe Me Me sk e e ofe ofe ofe

8 Busca el gazapo en esta cadena de pasos: X2 + X —5=(4x-16) /4 » X2+ X-5=x-4—

-1=0—-»x=1.

PAGA vk o S oK R SR S ik gk ¢
El error reside en el Gltimo paso, pues sixX* —1=0 = x = +./1 = +1, tiene dos soluciones.
s ofe ofe Me Me sk e e ofe ofe ofe

9 Utilizando cancelaciones, halla x sabiendo que 5x-18=2x+72.
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Pk gk g o o R o Sk gk gk ¢

5x — 18 = 2x + 72 ,{ sumamos a ambos miembros 18 }; 5x — 18 + 18 = 2x + 72 + 18; 5x = 2x +
90, { sumamos — 2x a ambos miembros }, 5x — 2x = 2x + 90 — 2x ; 3x = 90, { multiplicamos
ambos miembros por 1/3), 3x - (1/3) =90 - (1/3) ; x = 30.
sfe SR SR e e sk e e o ol ok
10 Sia<byc<d, implicaeso que ac < bd?
PAGA Gk g oo SR - R R Sk gk gk ¢
Siempre que a, b, c y d sean positivos, si no es asi, no se cumplira.
ste S S e etk e e o ofe ok

11 Decide si es cierta esta afirmacion: Si a < 0 entonces a2 > 0.

DA Gk g oo SR <R SR Sk gk gk ¢

El cuadrado de todo numero distinto de cero es siempre positivo.
s ok Sk e etk e Me ok ok ok

12 Completa estas igualdades:

DA Gk ok @'/ 2R SR Sk gk ik ¢
(a) V160 - 4410 = /4210 -/4210 =0

2427 _ (3% _2V3%3 _ 2323 _2:3V3 _6V3 _
63 643 643 63 6v3 643

) (JE+IXJ_—J_)—(J_)2 (3P =2-3=-1
@) @5) =¢5° = 51 =52 =25
ORORGE T R

1.3 Sines un entero positivo, ¢es cierto que 5" = %n

(b)

PRV IA SR oK R SR Sk gk A ¢
1 _5 _gn
5" 5"
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NN N4 NN 8N4
22 397 S 38 TR

14 Escribe en notacion cientifica:

PAGA A @ RS R B Sk gk gk ¢
(a) 10779 =10'79 - 10  (b) 10 000 000 = 10 - 107 (c) 12°9008 = 1'29008 - 10

(d) 0°'0000000002 = 20 - 10-10

15 ;Se puede comprar un televisor con

PEPA A oL SR o Sk gk G ¢

[3x108 J[ax10° kl6x107) _ 3x4x6x108*574 _ 72x10°

= =1x10°7® =10° =1000 ptas.
lox10*2 kigx107° ) 9x8x1027®  72x10°

Aln no dan televisores ( nuevos) por mil pesetas.
s ok Sk e e Tk e e ol o ok
16 ;Son correctas estas relaciones?

PEPA A oL SR o Sk gk G ¢

X - _
€)) — = x}™4 =x73 = Correcta.
X

_ 1
(b) xy 1=Xyz 2 = Incorrecta.
X

(c) x t+y? 1,1 _x+y, 1

X Yy Xy X+y

= Incorrecta.

(d) x>x*° = x°*1% = x*® £x°° = Incorrecta.
sfe S 3K e e sk e e o ol ok
17 (Esciertoen general que 4/x*> +y? =x+y ?

PRy gk g o SR R SR Sk gk gk ¢

No es cierto, ya hemos dicho anteriormente que la raiz de una suma no es igual a la
suma de las raices.

\/ \‘ \/ */ \/
/\ 76N /\ 76N\ /\/
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18 Teclea en tu calculadora la operacién 852, Interpreta el resultado que veras aparecer
en su pantalla.

P gk g oh SR SR o vk gk gk ¢

85 = 1'422417571 - 10%. Es una aproximacion pues no se pueden presentar en pantalla
todos los digitos del resultado correcto, que es : 142 241 757 136 172 119 140 625.

0¥ o¥ X% * NN N 4
b2 397 S R R
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